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МАТЕМАТИКА 

 

1 Найдите сумму цифр всех натуральных чисел, которые равны утроенной 

сумме своих цифр. 
 

Ответ:  

 

2 Найдите значение выражения при 𝒙 = 𝟏𝟏:  

𝒙𝟏𝟕 − 𝟏𝟐𝒙𝟏𝟔 + 𝟏𝟐𝒙𝟏𝟓 − 𝟏𝟐𝒙𝟏𝟒 +⋯− 𝟏𝟐𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 − 𝟏. 
 

Ответ:  

 

3 Прямоугольник разбит прямыми на 25 прямо-

угольников, площади некоторых из них указаны 

на рисунке. Найдите площади прямоугольников, 

отмеченных символами 𝑿 и 𝒀. B ответе запишите 

НОД(𝑿, 𝒀) +НОК(𝑿, 𝒀). 

 

 

Ответ:  

 

4 Найдите наибольшую несократимую дробь  

𝒂

𝒃
, при делении дробей 

𝟐𝟖

𝟏𝟎𝟓
,
𝟕𝟐

𝟏𝟖𝟗
,
𝟒𝟖

𝟏𝟒𝟎
  

на эту дробь частные будут целые числа. В ответе напишите значение 𝒂 + 𝒃. 

 

Ответ:  

 

5 При преобразовании выражения  

(𝐬𝐢𝐧𝜶 + 𝒄𝒐𝒔𝒆𝒄 𝜶)𝟐 + (𝐜𝐨𝐬𝜶 + 𝒔𝒆𝒄 𝜶)𝟐 − (𝒕𝒈𝟐𝜶 + 𝒄𝒕𝒈𝟐𝜶) 

получается число. Найдите это число. 

 

Ответ:  

 

6 Найдите сумму всех несократимых дробей со знаменателем 3, находящихся 

между числами 50 и 100. 
 

Ответ:  

 

7 Сколькими способами можно выбрать из натуральных чисел от 1 до 30 три 

числа так, чтобы их сумма была чётной? 
 

Ответ:  
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8 В результате опроса учащихся школы выяснилось, что 64% всех учащихся 

знают год рождения Омара Хайяма, 
𝟕

𝟏𝟖
 всех учащихся умеют доказывать 

теорему Пифагора, 
𝟏𝟗

𝟑𝟎
 всех учащихся любят ходить в кино, 962 учащихся 

читали книгу «Таджики». Найдите минимально возможное количество 

учащихся в этой школе. 

 

Ответ:  
 

9 Известно, что для некоторой тройки чисел 𝒙, 𝒚, 𝒛 (𝒙 ≠ 𝒚) выражения 

𝒍𝒐𝒈(𝒙𝟓𝒚𝟐𝒛) (
√𝒙𝟐𝒚
𝟑

𝒛
)  и 𝒍𝒐𝒈(𝒙𝟐𝒚𝟓𝒛) (

√𝒙𝒚

𝒛
)  

равны одному и тому же числу 𝒂. Найдите значение выражения 
𝟓−𝒂

𝒂
. 

 

 

Ответ:  
 

10 Площадь сечения правильного тетраэдра, которое имеет форму квадрата, 

равна 𝟒𝟖√𝟑 см2. Найдите площадь поверхности тетраэдра. 
 

Ответ:  
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ПИСЬМЕННАЯ РАБОТА 
 

1 Решите систему уравнений: 

{
 

 𝟓𝒙(𝟏 +
𝟏

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐
) = 𝟏𝟐,

𝟓𝒚 (𝟏 −
𝟏

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐
) = 𝟒.

 

 

 

! Максимальное возможное количество очков – 10. 

 

2 Докажите, что 𝐬𝒊𝒏𝜶 = 𝐬𝐢𝐧𝜷 = 𝐬𝐢𝐧𝜸 = 𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟏𝟖°, если 𝐜𝐨𝐬𝜶 = 𝒕𝒈 𝜷, 𝐜𝐨𝐬𝜷 = 𝒕𝒈 𝜸, 
𝐜𝐨𝐬𝜸 = 𝒕𝒈 𝜶, где α, β, γ – углы первой четверти. 

 

 

! Максимальное возможное количество очков – 10. 

 

3 В многочлене 𝒂𝒙𝟒 + 𝒃𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 + 𝒅𝒙 + 𝒍 коэффициенты 𝒂, 𝒃 и 4 образуют 

геометрическую прогрессию, а 4, 𝒂 и 𝒃 – арифметическую. Многочлен 

делится на 𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟏 безостатка. Найдите частное от этого деления.. 

 

 

! Максимальное возможное количество очков – 10. 

 

4 Диагонали параллелограмма 𝑨𝑩𝑪𝑫 пересекаются в точке 𝑶, длина диагонали 

𝑩𝑫 равна 12 см. Расстояние между центрами окружностей, описанных около 

треугольников 𝑨𝑶𝑫 и 𝑪𝑶𝑫, равно 16 см. Радиус окружности, описанной около 

треугольника 𝑨𝑶𝑩, равен 5 см. Найдите площадь параллелограмма 𝑨𝑩𝑪𝑫. 

 

 

! Максимальное возможное количество очков – 10. 

 

5 Следующим образом строится числовой ромб: 

в первой строке – одна единица, во второй – 

две двойки, в третьей – три тройки и так далее, 

до 𝒏 - й строки. Затем количество чисел в 

каждой следующей строке уменьшается на 

единицу, пока в последней строке не останется 

одно число, равное 𝟐𝒏 − 𝟏 (см. рис.). Найдите 

сумму всех чисел такого ромба. 

 

 

 

! Максимальное возможное количество очков – 10. 

 

6 Анвару нравятся все числа, которые не делятся на 3, а Лоле – все числа, 

в которых нет цифр, делящихся на 3. Сколько четырёхзначных чисел нравится 

и Анвару и Лоле? 

 

 

! Максимальное возможное количество очков – 10. 
 

 




